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VLASTNOSTI FUNKCÍ 



FUNKCE ROSTOUCÍ 

• Funkce f se nazývá rostoucí, právě tehdy když pro 
všechna 𝑥1, 𝑥2  ∈ 𝐷𝑓 platí: Je-li 𝑥1 < 𝑥2, pak 

𝑓 𝑥1 < 𝑓 𝑥2 . 

 

• Funkce f se nazývá rostoucí v intervalu J 𝐽 ⊂ 𝐷𝑓 , 

právě tehdy když pro všechna 𝑥1, 𝑥2  ∈ 𝐽 platí: 

     Je-li 𝑥1 < 𝑥2, pak 𝑓 𝑥1 < 𝑓 𝑥2 . 

 



FUNKCE KLESAJÍCÍ 

• Funkce f se nazývá klesajícící, právě tehdy když pro 
všechna 𝑥1, 𝑥2  ∈ 𝐷𝑓 platí: Je-li 𝑥1 < 𝑥2, pak 

𝑓 𝑥1 > 𝑓 𝑥2 . 

 

• Funkce f se nazývá klesající v intervalu J 𝐽 ⊂ 𝐷𝑓 , 

právě tehdy když pro všechna 𝑥1, 𝑥2  ∈ 𝐽 platí: 

     Je-li 𝑥1 < 𝑥2, pak 𝑓 𝑥1 > 𝑓 𝑥2 . 

 

 



FUNKCE PROSTÁ 

• Funkce f se nazývá prostá, právě tehdy když pro 
všechna 𝑥1, 𝑥2  ∈ 𝐷𝑓 platí: Je-li 𝑥1 ≠ 𝑥2, potom 

𝑓 𝑥1 ≠ 𝑓 𝑥2 . 

• Platí věty: 

 Je-li funkce rostoucí, pak je prostá. 

 Je-li funkce klesající, pak je prostá. 

• Neplatí ale věty obrácené. 

 Je-li funkce prostá, pak nemusí být rostoucí nebo 

             klesající. (Viz nákres). 

 



NÁKRES 

Funkce na obrázku je prostá, ale nikoli rostoucí nebo 
klesající. 
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FUNKCE NEKLESAJÍCÍ A NEROSTOUCÍ 

• Funkce f se nazývá neklesající, právě tehdy když pro 
všechna 𝑥1, 𝑥2 ∈ 𝐷𝑓 platí: Je-li 𝑥1 ≤ 𝑥2, pak 

𝑓 𝑥1 ≤ 𝑓 𝑥2 . 

 

• Funkce f se nazývá nerostoucí, právě tehdy když pro 
všechna 𝑥1, 𝑥2 ∈ 𝐷𝑓 platí: 

     Je-li 𝑥1 ≤ 𝑥2, pak 𝑓 𝑥1 ≥ 𝑓 𝑥2 . 

 

• Poznámka: Funkce rostoucí, klesající, nerostoucí a 
neklesající se nazývají monotónní. 

 



PŘÍKLAD  

Rozhodněte, které vlastnosti má lineární a konstantní 
funkce? Využijte grafy těchto funkcí. 
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   𝑓1: 𝑦 = 0,5𝑥 + 1,5           𝑓2: 𝑦 = −3𝑥 + 3               𝑓3: 𝑦 = 1,5 

         𝒂 > 𝟎                                𝒂 < 𝟎                                  𝒂 = 𝟎 

 

 



ŘEŠENÍ - ZÁVĚRY 

     Lineární funkce 𝑦 = 𝑎𝑥 + 𝑏 

 a) je rostoucí pro  𝒂 > 𝟎 

 b) je klesající pro  𝒂 < 𝟎 

     Konstantní funkce není prostá. 
 

    Koeficient  a lineární funkce  se nazývá směrnice 

    přímky 𝒚 = 𝒂𝒙 + 𝒃.  

    Hodnotu směrnice přímky lze určit ze vztahu: 

    𝒂 =
𝒇 𝒙𝟐 −𝒇 𝒙𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
 , kde 𝑥1, 𝑥2 ∈ 𝑅, 𝑥1 ≠ 𝑥2. 



SUDÁ FUNKCE 

Funkce se nazývá sudá, právě tehdy když jsou současně 
splněny podmínky: 

 1) Je-li 𝑥 ∈ 𝐷𝑓 , pak také −𝑥 ∈ 𝐷𝑓 . 

 2) Pro každé 𝑥 ∈ 𝐷𝑓: 𝑓 −𝑥 = 𝑓 𝑥 . 

 

Z definice plyne: Graf sudé funkce je osově souměrný 
podle osy y. 

  

Příklady sudých funkcí: 𝑦 = 𝑎𝑥 + b, y = cos x,   

y = a𝑥2 + 𝑏, … 



LICHÁ FUNKCE 

Funkce se nazývá lichá, právě tehdy když jsou současně 
splněny podmínky: 

 1) Je-li 𝑥 ∈ 𝐷𝑓 , pak také −𝑥 ∈ 𝐷𝑓 . 

 2) Pro každé 𝑥 ∈ 𝐷𝑓: 𝑓 −𝑥 = −𝑓 𝑥 . 

 

Z definice plyne: Graf liché funkce je středově souměrný 
podle počátku soustavy souřadnic. 

 

Příklady lichých funkcí: 𝑦 = 𝑎𝑥, y = 𝑠𝑖𝑛 x, y = 𝑎𝑥3, … 

 

K zamyšlení: Existuje funkce současně sudá i lichá? 



FUNKCE OMEZENÁ 

• Funkce se nazývá omezená zdola, právě tehdy když 
existuje číslo d takové, že pro všechna 𝒙 ∈ 𝑫𝒇 je 

𝒇 𝒙 ≥ 𝒅. 

 

• Funkce se nazývá omezená shora, právě tehdy když 
existuje číslo h takové, že pro všechna 𝒙 ∈ 𝑫𝒇 je 

𝒇 𝒙 ≤ 𝒉. 

 

• Funkce se nazývá omezená, právě tehdy je-li zároveň 
omezená zdola i omezená shora. 



MAXIMUM A MINIMUM FUNKCE 

• Říkáme: funkce f má v bodě a maximum, právě tehdy 
když pro všechna 𝑥 ∈ 𝐷𝑓 je 𝒇 𝒙 ≤ 𝒇 𝒂 . 

 

• Říkáme: funkce f má v bodě b minimum, právě tehdy 
když pro všechna 𝑥 ∈ 𝐷𝑓 je 𝒇 𝒙 ≥ 𝒇 𝒃 . 

 

• Rozhodněte, zda platí věta: Je-li funkce omezená, má 
minimum i maximum. 

     (Návod: zvolte omezenou funkci, jejíž definiční obor je 

     otevřený interval). 



PŘÍKLAD 

Jsou dány funkce: 𝑓1: 𝑦 = −2𝑥 + 1 

          𝑓2: 𝑦 = − 𝑥 + 3 

Určete jejich vlastnosti. 

 



ŘEŠENÍ: 

Funkce 𝑓1:  je klesající  

          prostá 

          není sudá ani lichá 

          není omezená shora ani zdola 

          nemá maximum ani minimum. 

Funkce 𝑓2:  je rostoucí v  −∞, 0 , klesající v  0,+∞  

          není prostá 

                     je sudá 

                     je omezená shora 

          v bodě 0 má maximum, minimum nemá. 
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