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ROVNICE KRUZNICE

je odvozena z definice kruznice:

Mnozina vSech bodu X roviny, které maji
od daného bodu roviny (stfedu S kruznice)
stejnou vzdalenost (polomér r): |XS|=r

Ay

X[xy]

0 X '




STREDOVA ROVNICE KRUZNICE

Stied kruznice: S|m, n]
Libovolny bod kruZnice: X|x, y]

Plati: |XS|= \/(x—m)z +(y—n) =r

Po umocneéni:

(x=m)’ +(y—n) =r?

stredova rovnice kruznice .




PRiKLAD C. 1

A. Napiste stredovou rovnici
kruZnice se stiedem S[3, - 1]
a polomérem r=+/5 .

B. Urcete, zda bod A[Z, 1] lezi
na této kruznici.




RESENI C. 1 A

Ze zadani: s[3,-1], r=+5

Dosadime do stredové rovnice:
(x=m) +(y—n) =r?

Po dosazeni dostaneme hledanou

rovnici: (X . 3)2 N (y N 1)2 _ 5




RESENIC. 1B

Zadany bod A[2, 1| lezi na kruznici

(x—?»)2 + (y+1)2 =5

pokud vyhovuje jeji rovnici, tj. dosadime-li

do rovnice kruznice souradnice bodu A,
dostaneme rovnost (L = P):

L=(2-3)+(1+1) = (-1 +(2)'=1+4=5

P=3 " -p

Bod A lezi na této kruznici.




OBECNA ROVNICE KRUZNICE

Upravou stfedové rovnice, dostaneme
obecnou rovnici kruznice:

X>’+y ' —-2mx - 2ny + p =0

kde p=m’+ n*-1r’

Polomeér kruznice: r*= m*>+ n*-p

r =\/m2+n2— p




PRiKLAD C. 2

Stredovou rovnici kruznice
z prikladu ¢. 1:

(x—3)2 (y 1)2: 5

prevedte na obecnou rovnici
kruznice.




RESENI €. 2
Danou rovnici upravime:
(x—3)2 + (y+1)2 =5

X’ —6x+9+y’+2y+1=5

Obecna rovnice ma tvar:

x’+ y>— 6x+ 2y + 5=0




PozNAMKA C. 1

Aby rovnice x’+y’—-2mx-2ny+p=0
byla obecnou rovnici kruznice se stredem S a

polomérem r, musi platit: . . —p>0

Pokud m*+n°-p=0, plati rovnice pouze pro
jediny bod a to stred kruznice S[m, n].

2 2 . « o v e
Pro m" +n° —p <0 nejde o rovnici kruznice.
(vyraz pod odmocninou musi byt nezaporny) .




PRIKLAD C. 3
Pro které hodnoty p je rovnice
X’ +y’—6x+4y+p=0

obecnou rovnici kruznice?




RESENI C. 3
ReSime ,,doplnénim na uplny étverec”:
X’ +y>—6x+4y+p=0

(x> —6x+9)-9+(y’+4y+4)-4+p=0
(x-3)>+(y+2)°=13-p

13-p=r’ 13-p >0
r=\/13—p 13 >~p
Dana rovnice je kruznice pro p <13.




POzNAMKA C. 2

Obecnou rovnici kruznice muzeme
takeé vyjadrit ve tvaru:

X’ +y +Mx+Ny+L=0

Tento tvar vyuzivame napt. v ulohach, kde
je kruznice zadana tremi rliznymi body a
mame napsat jeji obecnou rovnici. .




PRIKLAD C. 4

Napiste obecnou rovnici kruznice,
ktera prochazi body:

Alo,5| B[40] s -5]




POSTUP RESENI C. 4

Pokud hledana kruznice existuje, ma tuto rovnici:
x*+y>+Mx+Ny+L=0

Do rovnice dosadime soufadnice bodu A, B, C
(Alo, 5] , B[4, 0], c[8 -5).
Dostaneme soustavu tri rovnic pro tfi neznamé
M,N,L: A: 25 +5N+L=0

B: 16 +4M +L=0

C: 64+25+8M-5N+L=0




RESENI C. 4
Budeme-li resit tuto soustavu rovnic,
zjistime, Ze nema reseni (K=7 ).

Odpoved: Rovnice kruznice, ktera by
prochazela danymi body A, B, C neexistuje.
Poznamka:

Tyto tri body neurcuji kruznici, protoze lezi
na téze primce. (MlZeme se o tom
presvedcit)
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