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.. KUZELOSECKY

'. Elipsa



ELIPSA

) QT libovolny bod elipsy
E, F .... ohniska elipsy
S cereeee stred elipsy

F
Pro elipsu plati:

XE |+ |XF| > |EF|




DEFINICE ELIPSY

V rovineé jsou dany dva body E, F.
Mnozina vSech bodu X roviny, pro
které se soucet |XE|+|XF| vzdalenosti
bodu X od bodu E, F rovha danému
Cislu vetsimu nez |EF|, se nazyva
elipsa.

Body E a F se nazyvaji ohniska elipsy.




ZAKLADNI POJMY

A B.... hlavni vrcholy

C,D.... vedlejsi vrcholy

a ..... hlavni poloosa (a=|SA|=|SB|)

b ... vedlejsi poloosa (b=|SC/=|SD|)

e .... vystiednost (excentricita) (e =|SF| =|SE|)




SOURADNICE VYZNACNYCH BODU

vrcholu, ohnisek a stredu elipsy:




STREDOVA ROVNICE ELIPSY (st sTREDEM v POCATKU)

Bod X[x, y] je bodem elipsy prave tehdy,
kdyz plati:
XE|+|XF|=2a; (a=|SA|=]FC)

Lezi-li ohniska E, F na ose x a stred elipsy S
je v pocatku soustavy souradnic: O = S[0, 0]
ma stredova rovnice tvar:

(a=b > 0)




ZOBRAZENI ELIPSY V ZAVISLOSTINA a, b

. . 2 2
Rovnice elipsy: X y
2 T2

a b

=1




STREDOVA ROVNICE ELIPSY

Lezi-li stred elipsy v bodé S[m, n]
a plati-li (a=b>0), m3 stiedovd
rovnice tvar:

P
a’ b?




PRiKLAD C. 1

Napiste rovnici elipsy s ohnisky v
bodech E[-1; 0], F[1; 0], ktera
prochazi bodem M[1 ; g].




POSTUP RESENI C. 1
Ze zadani: E[-1; 0], F[1; 0], M[1; ]
urcime vystrednost: e=1
dosadime do rovnice b? = a? - e?
tj. b2 =

elipsa ma stred v pocatku S[O; O]
rovnici napiseme ve tvaru: ﬁ y

2
Po dosazeni: X_Z P 1

a a -1




POSTUP RESENI C. 1

V rovnici urcime délku hlavni poloosy a

V 4 A 4 [ \'& 4 8 [ ]
vime, ze na elipse lezi bod M|[1; ?] ; jeho
souradnice dosadime do rovnice elipsy:

1
Sl -1
a’ a’ -1

Rovnici feSime substituci: a2=1z

1
Pro a’ dostaneme: 32 =9: > == .

9




RESENI A ODPOVED C. 1
vr _av w2 1, , .

V pfipadé, Ze a° =— je b? zaporné, coz

neni mMozné; J

Feseni existuje jenpro a*=9 ,b?=8;

Hledana rovnice elipsy ma tvar:

2
2 Y
9

° @




OSOVA ROVNICE ELIPSY

Lezi-li ohniska E, F na ose x a stred S
splyva s pocatkem soustavy souradnic
S=0,tj.plati: a>b>0,

ma osovd rovnice elipsy tvar:

bZXZ + a2y2 _ a2b2




OBECNA ROVNICE ELIPSY

Upravou stiedové rovnice

x-m  (y=nf

=1
a’ b’

Dostaneme obecnou rovnici elipsy:

px’ + qy’+ 2rx + 2sy + t =0

(pg>-0)




PRIKLAD C. 2
Ukazte, ze rovnice:
9x% + 25y*—-54x—-100y—-44=0

je obecna rovnice elipsy.
Urcete jeji stred a vrcholy.




POSTUP RESENI C. 2

Rovnici upravime na stredovy tvar:

9x° —54x+25y> —100y—44 =0
o|(x2 —6x+9)-9|+25|(y2 -4y +4)-a]-a4=0
9(x-3)" —81+25(y—-2) —100-44 =0
9(x -3)’ N 25(y -2
225 225

x-3f  (y-2F __

o ®

=1




RESENI €. 2
Z rovnice elipsy

x-3f  (y-2F __

52 3°

urcime stred S a poloosy:
S[3;2);a=5b=3

Dopocitame vrcholy:

A[-2; 2]; B[8; 2]; C[3; 5]; D[3; -1]
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