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.g KUZELOSECKY

@ Elipsa a primka




VZAJEMNA POLOHA ELIPSY A PRIMKY

Z planimetrie vime, ze mohou nastat tri pripady:

Dva spole¢né body @\
(secna)

Jeden spolecny bod (tecna)

Zadny spoleény bod
(vnéjsi primka) ©



MATEMATICKY

Urcit vzajemnou polohu primky a elipsy
Znamena:

resit soustavu dvou rovnic — linearni a
kvadraticke.

reseni soustavy zavisi na diskriminantu,
mohou nastat tri pripady:

D =0 jedno reseni — jeden spolecny bod
D >0 dveé reseni — dva spolecné body

D < 0 zadné reseni — zadny spolecny bod



PRiKLAD C. 1

Je dana primka 4x +5y—-a=0
a elipsa 9x? + 25y2 = 225.

Pro které a je dana primka

a) tecnou

b) secnou

c) nesecnou (vnéjsi primkou)
dané elipsy?



POSTUP RESENI C. 1

Z rovnice primky vyjadrime x (nebo y):

X =
4
Dosadime do rovnice elipsy:

a-5y)\’
9( 4") +25y? =225

9(a? —10ay + 25y? )+ 16-25y* = 16225
9a’° — 90ay + 225y’ + 400y’ — 3600 =0
625y° — 90ay + 9a’ — 3600 =0




RESENI C. 1
Vyjadrime diskriminant D:

D =(-90a) - 4-625- (94> - 3600)

Po uprave: ,
D =-144a" +90000

a) pro teénu: D=0, pak |a|=25_
b) pro secnu: D >0, pak ‘a‘ < 25
c) pro nesecnu: D <0, pak ‘a\ >~ 25



RESENI €

N X +5y+15=0
~

~
~

= ~
w5y+25—0 “
~




TECNA K ELIPSE SE STREDEM V POCATKU S[O; O]

Je-li bod X,[x,; y,] bodem elipsy se
stredem v pocatku S = O][0; 0]:
2 2
X
R
a- b

Ma tecna v tomto bodeé rovnici:

XX YoV _,

a> b’




TECNA K ELIPSE STREDEM V POCATKU (GRAFICKY)

Elipsa ma stred v pocatku O = S[O, O]

a poloosy a, b. Bod XO[XO ’ yo] je bodem
dotyku tecny t a elipsy.

XO [XO’ yO]




TECNA K ELIPSE V DANEM BODE X,
Je-li bod X,[x,; v,] bodem elipsy

(x=m)’

Ma tecna v tomto bodeé rovnici:

o =m)ix=m) _ (yp-n)ly=n) |
a’ b’




TECNA K ELIPSE V BODE X, (GRAFICKY)

Predpokladejme, ze mame elipsu se
stredem S[m, n] a poloosami g, b.

Bod Xo[xo , yo] je bodem dotyku tecny t
a elipsy. y




PRiKLAD C. 2

Ukazte, ze bod H[6; —2] je bodem
elipsy:
(x—3)2 | 4(y+4)2 4
25 25

Napiste rovnici tecny elipsy v bodé H.



POSTUP RESENI C. 2

Do rovnice elipsy dosadime souradnice bodu
H[6; —2]:

. _(e-3y @+4 3 44 25

25 25 25 25

P=1

L=P
Bod H je bodem elipsy.



RESENI C. 2
Souradnice bodu H[6; —2] dosadime do

rovnice teEny:@3)(x-3) N (@;Z}(Y+4) _ 1

25

. v, 4
Po uprave: 3(x_3)+ 2.4(y+4) .
25 25

3x—9+8y+32=25
3x+8y—-2=0

Rovnice hledané tecny: t: 3x+8y—2=0
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